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Конспекты
🔗

23 апреля

Примечание :

• 𝑋1,…,𝑋𝑛 ∼ 𝒩︀(𝜇, 𝜎2)

• 𝐻0 : 𝜇 = 𝜇0
• 𝐻1 : 𝜇 ≠ 𝜇0
Смотрим насколько прадоподобна выборка при 𝐻0.

• 𝜎2 известна. 𝑧-тест

‣ 𝑍 =
√
𝑛𝑋−𝜇0𝜎 ∼

𝐻0
𝒩︀(0, 1)

‣ 𝑍 ∈ [𝑧𝛼
2
, 𝑧1−𝛼

2
] — не отклоняем 𝐻0

‣ 𝑍 ∉ [𝑧𝛼
2
, 𝑧1−𝛼

2
] — отклоняем 𝐻0

Если 𝐻1 : 𝜇 > 𝜇0, то если 𝑍 < 𝑧1−𝛼 — принять 𝐻0.

• 𝜎2 не известно. 𝑡-тест

‣ 𝑇 =
√
𝑛𝑋−𝜇0√

𝑠2
∼
𝐻0
𝑡(𝑛 − 1) где

𝑠2 = 1
𝑛 − 1

∑
𝑛

𝑖=1
(𝑋𝑖 −𝑋)

2

— исправленное среднекадратичное отклонение

‣ 𝑇 ∈ [𝑡𝛼
2
(𝑛 − 1), 𝑡1−𝛼

2
(𝑛 − 1)] — не отклоняем 𝐻0

‣ 𝑇 ∉ [𝑡𝛼
2
(𝑛 − 1), 𝑡1−𝛼

2
(𝑛 − 1)] — отклоняем 𝐻0

• Проверка дисперсии. Тест Фишера

𝜒2 = (𝑛 − 1)𝑠2

𝜎20
∼ 𝜒2(𝑛 − 1)

, где

𝑠2 = 1
𝑛 − 1

∑
𝑛

𝑖=1
(𝑋𝑖 −𝑋)

2

‣ 𝐻0 : 𝜎2 = 𝜎20
1. 𝐻1 : 𝜎2 ≠ 𝜎20
2. 𝐻1 : 𝜎2 < 𝜎20
3. 𝐻1 : 𝜎2 > 𝜎20
Тогда не отклоняем 𝐻0
1. 𝜒2 ∈ [𝜒2𝛼

2
(𝑛 − 1); 𝜉21−𝛼

2
(𝑛 − 1)]

2. 𝜒2 < 𝜒21−𝛼(𝑛 − 1)
3. 𝜒2 > 𝜒2(𝛼)(𝑛 − 1)

Задача 0.1 :

• 𝑍 =
√
𝑛𝑋−𝑎𝜎 =

√
10026.5−255 = 3

• 𝑧(𝛼2 ) = 𝑧0.025 == −Φ(1 − 0.025) = −Φ(0.9750) = −1.96
• 𝑧1−𝛼

2
= 𝑧1−0.025 = Φ(0.9750) = 1.96

• 3 ∉ [−1.96, 1.96] — отклоняем 𝐻0.

Теперь когда 𝐻1 : 𝑍 < 𝑧1−𝛼.

• 𝑧1−𝛼 = 𝑧0.950 = Φ(0.950) ≈ 1.645
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Задача 0.2 :

• 𝑇 =
√
16𝑋−𝑎𝑠 = 12.4−11.8

1.2 = 0.5
• 𝑡16−10.05 = −𝑡151−0.05 = −𝑡150.95 ≈= −1.753 < 0.57
• Не отклоняем 𝐻0.

Задача 0.3 :

• 𝜉2 = 24−0.02
0.03 = 48

• 𝜉20.95(24) = 36.4
• 48 > 36.4 — отвергаем 𝐻0.
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