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1 Производящие функции
Последовательность a0, a1, a2, . . .. Запишем в виде ряда

A(t) = a0 + a1t+ a2t
2 + . . .

, где A(t) — производящая функция

Свойство 1.

• A(t) = a0 + a1t+ a2t+ . . .

• B(t) = b0 + b1t+ b2t+ . . .

A(t) +B(t) = C(t)

cn = an + bn

C(t) = c0 + c1t+ c2t
2 + . . .

Свойство 2.

• A(t) = a0 + a1t+ a2t+ . . .

• B(t) = b0 + b1t+ b2t+ . . .

A(t) ·B(t) = C(t)

(a0 + a1t+ a2t
2 + . . . ) · (b0 + b1t+ b2t

2) =

= a0b0 + (a0b1 + a1b0)t+ (a0b2 + a1b1 + a2b0)t
2 + . . .

cn =

n∑
k=0

akbn−k

C(t) = c0 + c1t+ c2t
2 + . . .

Свойство 3.

• A(t) = a0 + a1t+ a2t+ . . .

• B(t) = b0 + b1t+ b2t+ . . ., b0 ̸= 0

A(t)

B(t)
= C(t)

C(t) ·B(t) = A(t)

cn = an −
n−1∑
k=0

ckbn−k

Если b0 = 1 и ai, bi ∈ Z, то ci ∈ Z
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Свойство 4.

• A(t) = a0 + a1t+ a2t+ . . .

A′(t) = a1 + 2 · a2t+ 3 · a3t2 + . . .

a′n = n · antn−1

Свойство 5.

• A(t) = a0 + a1t+ a2t+ . . . ∫
A(t) = a0t+

1

2
a1t

2 +
1

3
a2t

3 + . . .

a′n =
1

n+ 1
· antn+1

Свойство 6.

• A(t) = a0 + a1t+ a2t+ . . .

• B(t) = b0 + b1t+ b2t+ . . ., b0 = 0

C(t) = A(B(t))

cn =

n∑
k=1

ai
∑

n=k1+k2+···+ki

i∏
j=1

bkj
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